Definice 1 (méfitelné a Lebesgueovsky integrovatelné funkce). Nezdpornou
funkci f : R?* = R nazveme

o méritelnou, pokud existuje neklesajici posloupnost nezaporngch shodovi-
tych funkei {f.}, Ze fn — f s.v.,

o Lebesgueovsky integrovatelnou, pokud existuje neklesajici posloupnost
nezdporngch shodovitgch funkei {f.}, Ze fr, = f s, a lim [ f, < co.
n—oo

Pro takovou funkci pak definujeme Lebesguetiv integrdl z [ jako
/ f= lim [ f,.
n—oo

Prostor viech nezdpornijch méritelngch funkei na R? oznacujeme /\/l;, prostor
viech nezdpornijch Lebesgueovsky integrovatelngjch funkei na RY oznacujeme [,d+
Funkci f: R — R nazveme

o méritelnou, pokud existuji f1, fo € M3, Ze f = f1 — fo,

o Lebesgueovsky integrovatelnou, pokud existuji fi, fo € ﬁj, Ze f =
f1— fo, pricemz definujeme Lebesguetiv integrdl z f jako

[i=[n-[r

Poznamky a piiklady. 1. pokud f € X (X = Mg, M}, L4, nebo Ld) a
g=f s.v., potom g € X. Pokud X = Lq, L, potom [g= [ f.

Lemma 2 (vlastnosti £T). Necht f,g € LT, a, 8 > 0, potom:
1. je-li f <g s.v. potom /f < /g.

2. max(f, g), min(f, g), of + Bg € LT.
Lemma 3 (vlastnosti £). Necht f,g € L, o, 8 € R, potom:

1. je-li f < g s.v. potom /f < /g.
2. max(f,g), min(f,g),af + By, |f| € LT. navic

[atwsa=af1+5[g ‘/f‘é/lfl-

Lemma 4 (Leviho véta v £LT). Necht pro posloupnost {f,} C LT plati f,, S f
s.v. a necht existuje M € R, Ze /fn < M, n €N, potom

dm [= [ 1



